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ABSTRACT 

Currently, research is being conducted in various directions in the field of differential equations with involution. 

This article covers a single differential equation with an involution. 
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Аннотация: В настоящее  время проводятся исследования  в различных 

направлениях в области  дифференциалных уравнений  с инволюцией. В данной статье 

освещено об одном дифференциальном уравнение с инволюцией. 
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Впервые в работе [ ] получено общее решения уравнения 
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   решения получено 

в [ ] с другим методом.В настоящее  время проводятся исследования  в различных 

направлениях в области  дифференциалных уравнений  с инволюцией. В этой работе  

мы приведем общее решения уравнения второго порядка с инволюциями 

1
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  . 

Производя замену аргумента 
1

t
t

  в уравнение (1) получим,что  

ON A DIFFERENTIAL EQUATION WITH AN 
INVOLUTION 
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1
( )y y
t

  , t R . 

Дифференцируя уравнения (1) с учетом (2) имеем 2 (t) y (t) 0t y   .C умножениям на t 

это уравнение сводится к уравнению  Эйлера  

3 (t) ty (t) 0t y   . 

Характеристическая уравнения (3): ( 1)( 2) 0,       имеет корни 1 0  ,

2,3

3 3

2 2
i   ,то общее решения (3) можно представить в виде  

3

2
1 2 3

3 3
(t) C cos( lnt) C sin( lnt)

2 2
y t C

 
   

 
. 

Решение уравнения (1) будем искать в виде (4).Тогда получим связь между 

произвольными коэффициентами: 3 2

1
C

3
C   и 3 2C 2C  

             Общее решения уравнения (1) при 3 2

1
C

3
C  : 

1 2

1 2

3 1 3
(t) C cos( lnt) sin( lnt)

2 23

2 3 3
C cos( lnt) cos( lnt).

6 2 6 23

y C t t

C t t A Bt t
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а при 3 2C 2C  :  

1 2

1 2

3 3
(t) C cos( lnt) 3 sin( lnt)

2 2

3 3
C 2 cos( lnt) cos( lnt).
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Следовательно,решением уравнения (1) могут быть функции 

3
y(x) cos( lnt)

6 2
A Bt t


   , и 

3
y(x) sin( lnt)

6 2
C Dt t


   . 
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Где A,B,C и D произвольные постоянные.Проверка показывает, что вторая функция не 

удовлетворяет уравнению (2).Таким образом общим решением уравнения (1) является 

функция 

3
y(x) cos( lnt)

6 2
A Bt t


   . 
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